Dzień dobry,
Poniżej dla Państwa tematy z matematyki w dniach 06 i 07.02.2021r.

1. Rozkład wielomianu na czynniki.
2. Rozkład wielomianu na czynniki – ciąg dalszy.
3. Wzory skróconego mnożenia.
4. Równania wielomianowe.
5. Dzielenie wielomianów.



Ad. 1 i 2

Każdy wielomian można przedstawić jako iloczyn czynników stopnia co najwyżej drugiego.

Rozłóż wielomian w(x) = 12x5 – 8x4 na czynniki:

Wyłączamy 4x4 przed nawias 
12x5 – 8x4= 4x4(3x-2)= 4*x*x*x*x(3x-2)      
rozłożyliśmy wielomian stopnia piątego na czynniki stopnia pierwszego.

Rozłóż wielomian w na czynniki:
w(x)= x6-6x5+9x4=x4(x2-6x+9)=x4(x-3)2=x*x*x*x(x-3)2
Najpierw wyłączyliśmy x4 przed nawias potem zastosowaliśmy wzór skróconego mnożenia (a-b)2=a2-2ab+b2

Przeanalizuj przykłady ze str. 20-25. Przypomnij sobie wzory skróconego mnożenia i wykonaj ćw. 1 str. 20 oraz ćw. 1 str. 24 i zad. 1 str. 22 oraz zad.1 str.25.

Ad. 3

Przypomnij sobie wzory skróconego mnożenia  na kwadrat sumy, kwadrat różnicy, różnicę kwadratów, sześcian sumy, sześcian różnicy, sumę sześcianów, różnicę sześcianów. Zapisz powyższe wzory w zeszycie i wyróżnij je oraz stosuj w zadaniach.


Ad. 4
 Tematy w podręczniku str. 24-29

Przykłady:
1. Rozłóż wielomian u(x) na czynniki.

u(x) = x5-8x3+16x=x(x4-8x2+16)=x(x2-4)2=x[(x-2)(x+2)]2=x(x-2)2(x+2)2
Wyłączyliśmy x przed nawias, skorzystaliśmy ze wzoru na kwadrat różnicy i różnicę kwadratów.

1. w(x) = x7+8x4=x4(x3+8)=x4(x+2)(x2-2x+4)
Czynnik x2-2x+4 jest nierozkładalny, gdyż delta=4-16<0

1. Rozłóż wielomian grupując wyrazy

w(x) = 4x5 – 2x4-16x3+8x2= 2x4(2x-1) – 8x2(2x-1)=(2x4-8x2)(2x-1)=2x2(x2-4)(2x-1)=
=2x2(x-2)(x+2)(2x-1).

Przeanalizuj powyższe przykłady oraz wykonaj ćwiczenie 1 i zadanie 1 str. 24, 25.


Wyznacz pierwiastki wielomianu:

1/4x3-x2=0

1/4x2(x-4)=0			a*b=0 wtedy, gdy a=0 lub b=0

x2=0 lub x-4=0

x=0lub x=4  pierwiastkami wielomianu są liczby 0 i 4.

Rozwiąż równanie:

x3-6x2+9x=0

x(x2-6x+9)=0

x(x-3)2=0   korzystamy z wzoru na kwadrat różnicy

x=0 lub x=3     rozwiązaniem są liczby 0 i 3.




Rozwiąż równanie:

5x3 + 4x2+4x =0

x(5x2+4x+4) =0

x=0 lub 5x2+4x+4=0  delta =16-80 = -64 < 0

Równanie kwadratowe jest sprzeczne, zatem jedynym rozwiązaniem wyjściowego równania jest liczba 0.

Proszę przeanalizować powyższe przykłady oraz przykłady z podręcznika str. 26-28 oraz wykonać ćwiczenie 2 i zadanie 1 str. 27,28

Ad. 5
Podzielenie liczby a przez b polega na znalezieniu takiej liczby c. że a=c*b np. 72:9=8, ponieważ 8*9=72.
Wielomian w jest podzielny przez wielomian q≠0, jeśli istnieje wielomian p taki, że 
w = p*q

Dzielenie wielomianów wykonujemy podobnie jak dzielenie liczb naturalnych

  7319:13=   563
-65
    81
  -78
     39
   -39
      0 

(3x2-  x  -4):(x+1) = 3x-4		dzielimy 3x2 przez pierwszy wyraz dzielnika
 3x2+3x				mnożymy 3x przez dzielnik x+1
       -4x -4				odejmujemy, dzielimy -4x przez pierwszy wyraz dzielnika
       -4x -4				mnożymy -4 przez dzielnik
               0				odejmujemy, otrzymaliśmy resztę równą 0

(5x2 + 13x + 11): (x+2) = 5x + 3
  5x2 + 10x
              3x+ 11
              3x +  6
1. otrzymaliśmy resztę równą 5


Tzn. że 5x2 + 13x + 11= (5x+3)(x+2)+5



Dla danych wielomianów w i q, gdzie q≠0, istnieją wielomiany p i r takie, że

w= p*q+r    oraz r =0 lub st(r)<st(q)

Przykład:

(2x3+8x-1):(x2+x+3)

(2x3+  0x2+8x-1):(x2+x+3)=2x-2
  2x3+2x2 +6x
        -2x2+2x -1
        -2x2 -2x -6
                4x+5
Otrzymaliśmy resztę r(x) = 4x+5 czyli zachodzi równość:

2x3+8x-1=(2x-2)(x2+x+3)+(4x+5)

Zauważ, że reszta jest wielomianem stopnia pierwszego.

Przeanalizuj powyższe przykłady oraz przykłady z podręcznika str. 30-33 i rozwiąż zadanie 1 a, b i 5 a, b. str. 32,33.
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